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5. OSZTALY

1. FELADAT (4 PONT)
Az Arpad Gimnaziumban ez év szeptember 1-én kezd6dott a 115. tanév.

a) Melyik évben kezd6dott a 100. tanév?

b) Melyik évben kezdddott az els6 tanév?

c) Hanyadik tanév kezdddott 1986. szeptember 1-én?
d) Melyik évben kezdddik majd a 125. tanév?

a) A 100. tanév 15 évvel ezel6tt, tehat 2001-ben kezd6dott.
b) Az elsé6 tanév 114 évvel ezel6tt, tehat 1902-ben kezdédott.
¢) 1986-ban, tehat 30 évvel ezel6tt a 85. tanév kezdbdott.

d) A 125. tanév 10 év malva, tehat 2026-ban kezd6dik.

2. FELADAT (6 PONT)
Pali bacsi mesélte Réka unokajanak: ,,Képzeld Réka, minden gyerekem elmondhatja ma-
gardl, hogy van fiu és lanytestvére is. Azt is tudod, hogy minden gyerekemnek van gyere-
ke. Minden unokamnak is van testvére, de vagy csak fit vagy csak lanytestvére.”

a) Legalabb hany gyereke van Pali bacsinak?
b) Legalabb hany unokaja van Pali bacsinak?

a) Ha egy fiugyereknek van lany és fia testvére, akkor legalabb két fia van a csaladban.

Ha egy lanygyermeknek van lany és fia testvére is, akkor legalabb két lany van a csaladban.
Igy a csaladban legalabb két lany és legalabb két fid van.

Ezért Pali bacsinak legalabb négy gyercke van.

b) Ha egy unokanak csak egyfajta testvére van, akkor legkevesebb ketten vannak.

Tehat Pali bacsinak legalabb (4 - 2 =) nyolc unokaja van.

3. FELADAT (6 PONT)
Orsi gondolt egy egész szamot. Megszorozta 2-vel vagy 3-mal vagy 4-gyel, majd hozza-
adott 2-t vagy 3-at, vagy 4-et. igy eredményiil 2016-ot kapott.
Mely szamra (vagy szamokra) gondolhatott Orsi?

A hozzaadas el6tt 2014 vagy 2013 vagy 2012 volt a szam.

A 2014 oszthat6 2-vel, de 3-mal és 4-gyel nem, ezért ekkor a gondolt szam 2014:2 = 1007.

A 2013 oszthat6 3-mal, de 2-vel és 4-gyel nem, ezért ekkor a gondolt szam 2013: 3 = 671.

A 2012 oszthat6 2-vel és 4-gyel is, de 3-mal nem, ezért ekkor a gondolt szam 2012:2 = 1006 vagy
2012:4 = 503 lehetett.

Tehat Orsi altal gondolt szam 1007, 671, 1006 vagy 503 volt.



4. FELADAT (6 PONT)
Az 1123 olyan négyjegyii szam, ahol a harmadik szamjegy az els6 két szamjegy Osszege
(2 =1+1), a negyedik szamjegy pedig a masodik és harmadik szamjegy 6sszege (3 =1 + 2).
Hany ilyen négyjegyii szam van?

Az elsé két szamjegy meghatarozza a négyjegyd szamot.
1011, (1123), 1235, 1347, 1459

2022, 2134, 2246, 2358

3033, 3145, 3257, 3369

4044, 4156, 4268

5055, 5167, 5279

6066, 6178

7077, 7189

8088

9099

25 darab ilyen tulajdonsagi négyjegyd szam van.

5. FELADAT (6 PONT)
Kockat allitottunk 6ssze 64 db 1 cm ¢l kiskockakbél. Ezutan a le-
het6 legkevesebb kiskocka elvételével az abran lathat6 testet kap-
tuk.

a) Hany kiskockabol all az abran lathaté test?

b) Ezutan ezt a testet befestjiik. Egy kiskocka egy lapjanak (tehat 1
cm’-nek) a befestéséhez 2 gramm festék kell. Hany gramm festék
kell a test befestéséhez?

a) 1. megoldas: 4 - 4 -4 = 64. Ezért eredetileg minden él mentén 4 kiskocka volt.

A legfels6 rétegb6l 3 - 3 = 9 kockat vettiink el, a kvetkez6bdl 2+ 2 = 4-et, a kovetkez6bdl pedig
1-et. Igy 64 — (9 + 4 + 1) = 50 kiskockabol 4ll a test.

2. megoldas: A legalsé réteg 16 kockabol, a kévetkez6 16 — 1 = 15 kockabol,

a kévetkez6 16 — 4 = 12 kockabdl, a legfels6 pedig 7 kockabol.

igy 16 + 15 + 12 + 7 = 50 kiskockabdl all a test.

b) 1. megoldas: A keletkez6 test a felszine ugyanannyi, mint az eredeti kockanak, mert ha , kitol-
nank” az jonnan keletkezé részeket a kocka feluletére, akkor az pont fedné a kockat.

Igy a test felillete 6 - 4 - 4 = 96 kockalapnyi (azaz a felszine 96 cm”).

Ennek befestéséhez 96 - 2 = 192 gramm festék kell.

2. megoldas: A keletkez6 részek:

3 teljes nagykocka lap, azaz 3 - 16 = 48 cm’;

2 db 10 cm®-es (szembél, illetve jobbrol latszé) lap;

1-1 db 7 cm®es, 5 cm’es, 3 cm’es és 1 cm™es (feliilrdl latsz6) lap;

2-2 db 3cm’-es, 2 cm’-es és 1 cm’-es (szembdl, illetve jobbrol latszo) lap.

Ez 6sszesen 48 + 20+ 7+ 5+3+1+2-3+2+ 1) =96 cm”.

Ennek befestéséhez 96 - 2 = 192 gramm festék kell.



6. FELADAT (8 PONT)
Az abran lathato kis haromszogek koéziil harmat kékre szineziink ki / ; ; \
ugy, hogy két egymas melletti haromszdget nem szinezhetiink ki.
(Két haromszog egymas melletti, ha k6z6s egy oldaluk.)
Hanyféle szinezés lehetséges?

A fels6 sorban 0 vagy 1 vagy 2 haromszoget szinezhetiink, az alsé sorban maximum harmat.

Ha a fels6 sorban nem szineziink, akkor ez egyféle szinezési lehet&ség. &

Ha a felsé sorban kett6t szinezink, akkor az al-

s6 sorban egyet szinezhetiink. Ez haromféle
modon lehetséges.

Ha a felsé sorban a bal oldalit

szinezzik ki, akkor az alsé sot-

ban négyféle médon szinezhe-

tink.
Ugyanigy négy szinezési lehetéség van, ha a felsé sor jobb oldali haromszgét szinezztk ki.
Ha a fels6 sorban a k6zépsét szinezziik ki, akkor az alsé sort hatféleképpen szinezhetjiik.

A0 L% LT A% i

Igy 6sszesen 1+ 3 + 4 + 4 + 6 = 18-féle szinezés lehetséges.

OSSZESEN: 36 pont
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6. OSZTALY

1. FELADAT (4 PONT)
Egy 6tjegyli pozitiv egész szam szamjegyeinek 6sszege 25.
a) Melyik koziiliikk a legnagyobb?
b) Melyik koziiliik a legkisebb?
c) Melyik koziiliik a legnagyobb, amelyik csupa kiilonb6z6 szamjegyet tartalmaz?
d) Melyik koziiliik a legkisebb, amelyik csupa kiilonb6z6 szamjegyet tartalmaz?

) 99700
b) 10699
¢) 98710
d) 10789

2. FELADAT (6 PONT)
a) Levente kabatjan 6 zseb van. 23 db 100 Ft-ost szeretne a zsebeiben ugy elhelyezni, hogy
mindegyikben legyen 100 Ft-os, de mindegyik zsebében kiillonb6z6 szamu.
Hogyan teheti ezt meg?
b) Ezutan elkolt 300 Ft-ot, de azt szeretné, ha tovabbra is maradna minden zsebében kii-
16nb6z6 szamu 100 Ft-os. Lehetséges-e ez?

A)1+2+3+4+5+8=23

1+2+3+4+6+7=23

Tehat az egyik lehet6ség, ha az egyes zsebekbe 1, 2, 3, 4, 5 és 8 darab szazforintost tesz,

a masik lehet6ség pedig, ha 1, 2, 3, 4, 6 és 7 darabot.

b) 20 darab pénzérmével ezt nem tudja megtenni, mert a legkevesebbet rakva az egyes zsebekbe
1+2+4+3+4+5+ 6= 21 darab szazforintosra lenne sziiksége.

3. FELADAT (6 PONT)
Hany olyan 2016-nal nem nagyobb egész szam van, amelynek a hétszerese legalabb 2016?

2016:7 = 288, tehat a legkisebb ilyen szam a 288 ,
a legnagyobb pedig a 2016.
288-t6l 2016-ig 2016 — 287 = 1729 darab szam van.



4. FELADAT (6 PONT)
Az abran lathaté nyolc dobozban 6sszesen 60 golyot kellene ugy elhelyezni, hogy mindkét
sz¢ls6 sorban és mindkét sz€ls6 oszlopban pontosan 23 goly6 legyen.

a) Hogyan valo6sithaté ez meg? Keress legalabb két kiil6nb6z6 meg-
oldast!

b) Ezutan kapunk még 10 golyét. ElhelyezhetSek-e most ugy a go-
ly6k a dobozokban, hogy mindkét széls6 sorban és mindkét széls6
oszlopban ismét pontosan 23 goly6 legyen?

¢) Ezutan 25 golyét kivesziink. Megvalosithat6-e most, hogy mindkét
sz¢ls6 sorban és oszlopban pontosan 23 goly6 legyen?

a)Példaul: | 8 || 7 || 8 115 (|17

7 7 12 2

8 7 8 10| 9 4

b) Példaul: | 22 (| 1 || O 5 | |12 || 6 | (Elg egy megoldis)
1 23 12 12
0(|23(|0 6 ([12]]| 5

¢) Ekkor 70 — 25 = 45 goly6 lesz 6sszesen. De példaul a két széls6 oszlopban mar dsszesen 46 go-
ly6 kellene.
Igy nem valésithat6 meg ez az eset.

5. FELADAT (6 PONT)
Eszter és Lili a kovetkez6 jatékot jatsszak: felirjak 1-t6l 63-ig az egész szamokat a tablara.
Ezutan felvaltva kivalasztanak kett6t, azokat letorlik, és helyettiik felirjak az 6sszegiiket.
A jatékot Eszter kezdi. Az nyer, aki utoljara tud felirni szamot. (Véget ér a jaték, ha mar
csak egyetlen szam maradt a tablan.)
a) Ki nyeri a jatékot?
b) Milyen szamot ir a tablara a gy6ztes?

a) A tablan 1év6 szamok szama minden lépésben eggyel cs6kken.

A 63 paratlan szam. Igy Eszter szamanak felirisa utin mindig paros sok szam lesz a tablan.

Ezért Lili nyert a jatékot.

b) Mivel mindig az 6sszegiiket irjak fel a két letorlott szamnak, ezért az utoljara felirt szam az erede-
ti szamok Osszege,

azaz1+2+3+4+5+ ... +61+ 062+ 63 =2016 (6sszeadas pl. parositassal)



6. FELADAT (8 PONT)
Az abran lathato kis haromszogek koziil négyet kékre szineziink ki ugy,
hogy két egymas melletti haromszoget nem szinezhetiink ki. (Két ha-
romszog egymas melletti, ha k6z6s egy oldaluk.)
Hanyféle szinezés lehetséges?

A fels6 sorban 0 vagy 1, a masodik sorban 0, 1 vagy 2 haromszoget szinezhetiink, az alsé sorban
maximum harmat. A lehetséges esetek:

I. II. | IIL. | IV. | V.
felsG sor 0 0 1 1 1
kézéps6 sor | 1 2 0 1 2
also sor 3 2 3 2 1

A lehetséges szinezések ez egyes esetekben:
I. eset: 3 lehetSség.

Ai La i

IL. eset: 3 lehetSség.

A A4 AN

III. eset: 1 lehet6ség.

IV. eset: 4 lehetSség a bal oldali, 4 lehetSség a jobb oldali haromszog szinezésével.

A & LA

V. eset: 3 lehet6ség.

A A A

Igy 6sszesen 3 + 3 + 1 + 4 + 4 + 3 = 18-féle szinezés lehetséges.

OSSZESEN: 36 pont



